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""!解"!##+四边形#2)%是平行四边形"

-%)%#2"-%)%#$"-!!%)&!!#$"

-
!%
!#

1%)
#$

1#
/
"+!#1("-!%1."

!.#+!!%)&!!#$"

-
0!!%)

0!!#$

1( %)#$) .
1( #

/ ) .
1#
#&

"

+!!%)的面积为 #"-!!#$的面积是 #&"

+四边形#2)%是平行四边形"

-)2%!#"%)1#2"-!)2$&!!#$"

-
0!)2$

0!!#$

1( $2#$) .
1( ,

/ ) .
1*
#&

"-!)2$的面积为

*"-平行四边形#2)%的面积为 #&"*"#1&"

$"!##!证明"+##$)1#!$%"

-##$)3#!$)1#!$%3#!$)"

-#!$#1#%$)"

又+#!1#%"-!!#$&!%)$"

!.#!解"+!!#$&!%)$"-
0!!#$

0!%)$

1( $#$)) .
1/
*
"

-
$#
$)

1.
,
"又+#$1&"-$)1*"

&"!##!证明"+#%是!!#$的角平分线"

-#!#%1#$#%"

+!#1!)"-#!#%1#)"-#)1#$#%"

+#)%!1##%$"-!!%)&!$%#"

!.#!解"+!)1!#"!#1&"-!)1&"

+!!%)&!$%#"-
!)
#$

1%)
#%

"

+#%1/"%)1%"-
&
#$

1%
/
"-#$1./

%
"

("!##!证明"+四边形!#$%是平行四边形"

-!%%#$"!%1#$"-#!%)1#)$2"



+)为%$中点"-%)1$)"

+#!)%1#$)2"-!!%)(!2$)!<B<#"

-!%1$2"-#$1$2"

!.#!解"+四边形 !#$%是平行四边形")为 %$

中点"-!#%$%"!#1$%1.)$"

-#8)$1#!#8"#8$)1#8!#"

-!$)8&!!#8"-
0!!#8

0!$)8

1 !#
$)( )

.

1/"

+!8)$的面积为 ."-0!!#81/0!$)81("

+!$)8&!!#8"-
!8
8$

1!#
$)

1."

-0!#$81
#
.
0!!#81/"0!!#$10!!#830!#$81#."

-0平行四边形!#$%1.0!!#$1./"

)"#$ !解析"如图"过点 $作 $)"*轴于点 )"

+#!#$1*)+"-#!#(3#$#)1*)+"+#$#)3

##$)1*)+"-#!#(1##$)"+#!(#1##)$1

*)+" - !!#(& !#$)" -
!#
#$

1!(
#)

1(#
)$

1#
.
"

-#)1.(!1&")$1.(#1."-点 $是点 #向右平

移 & 个单位"再向上平移 . 个单位得到的"-点 %

是点!向右平移 &个单位"再向上平移 . 个单位得

到的"+!!)",#"-%!&"%#"故选2!

*"!证明"!##+!#1!$"-##1#$"

+##%)1#()+"##"#%)#" #$)21#()+"

#%)2"#%)#"#%)21##"-##%)1#$)2"

-!#%)&!$)2"

!.#+!#%)&!$)2"-
#)
$2

1%)
)2

"

+点)是#$的中点"-#)1$)"-
$)
$2

1%)
)2

"

+#%)21##1#$"-!%)2&!)$2"

-#%2)1#$2)"-2)平分#%2$"

!"!##!证明"+!#1!$"-##1#$"

+##!,3##3#!,#1#()+1#!,#3#!,43

#$,4"#!,41##"-##!,1#$,4"

-!!#,&!,$4"



!.# !解"+!!#,&!,$4"!,$4为直角三角

形"-!!#,为直角三角形"

!当#!,#1*)+时"如图!##所示"

+!#1!$"-#,1,$1#
.
#$1/ 7C%

"当##!,1*)+时"过点 !作 !%"#$于点 %"如

图!.#所示"

+!#1!$"-#%1#
.
#$1/ 7C!+789#!#,1#%

!#
1

!#
#,

1/
%
"-

%
#,

1/
%
"-#,1.%

/
7C!

综上所述"当!,$4为直角三角形时"线段 ,#的

长为 / 7C或
.%
/

7C!
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!!!解"!##将!!)",#和#( '
.
""

*
/ )代入&1"*.3:*3

?"得
?1,"

"( '
. ) .

3'
.
:3?1"

*
/
"{ 解得

:1."

?1,"{
-该抛物线的解析式为&1"*.3.*3,"

!.#设直线!#的解析式为 &19*3'"把 !!)",#和

#( '
.
""

*
/ )代入"得

'1,"

'
.
93'1"

*
/
"{ 解得

91"
,
.
"

'1,"{
-直线!#的解析式为&1"

,
.
*3,"

当&1)时""
,
.
*3,1)"解得*1."

-$点坐标为!.")#"

+,%"*轴",)%*轴"-#!$(1#%),"#!($1

#%,)1*)+"-!%,)&!!($"

-
,%
,)

1(!
($

1,
.
"-,)1.

,
,%"-,%3,)1%

,
,%"

设点,的坐标为! 5""5. 3.53,#"则 %点坐标为

( 5"",
.
53, ) "

-,%1!"5.3.53,#"( ",
.
53, ) 1"( 5"'

/ ) .
3/*
#&

"

-,%3,)1"%
, ( 5"'

/ ) .
3./%
/(

"

+"%
,
?)"-当 51

'
/时

",%3,)有最大值"为
./%
/(

"

""!解"!##将点 !( "#
.
") ) "#( ," '

. )代入 &15*.3

:*3."得

#
/
5"

#
.
:3.1)"

*53,:3.1
'
.
"










解得

51"#"

:1
'
.
"{

-抛物线的解析式为&1"*.3'
.
*3."

!.#存在"点.坐标为 ( .,& "
#,
#( )或 ( #

.
"
'
. ) "

!当 .在 #$下方时"如图

!##"连接 $."过 #作 #7"$.

于7"过 7作 47"&轴交 &轴



于4"过#作#3"47交47延长线于3"则##7$

1#$471#73#1*)+"

+#.$#1/%+"

-!#7$是等腰直角三角形"-$717#"

-#$743##731#7#33##731*)+"

-#$741#7#3"-!$74(!7#3!<<B#"

-$4173"471#3"

当*1)时"&1."则$点坐标为!)".#"

设点7的坐标为!1"'#"则4!)"'#"3!,"'#"

+$!)".#"#( ," '. ) "-$41."'"731,"1"471

1"#31'
.
"'"

-
."'1,"1"

'
.
"'11"{ 解得

11*
/
"

'1
%
/
"










-7( *

/
"
%
/ ) "

设直线$7的解析式为&1@*3A"

将$!)".#"7( *
/
"
%
/ )分别代入得

*
/
@3A1

%
/
"

A1."{ 解得
@1"

#
,
"

A1."{
-直线$7的解析式为&1"

#
,
*3."

联立直线$7与抛物线的解析式得
&1"*.3'

.
*3."

&1"
#
,
*3."











解得
*1)"

&1.{ 或

*1
.,
&
"

&1
#,
#(

"










-.( .,& "

#,
#( ) "

"当 .在 #$上方时"如图

!.#"连接$."过#作#7"$.

于7"过7作43"&轴交&轴

于4"过#作#3"43于3"

同理得.( #
.
"
'
. ) "

综上"点.的坐标为 ( .,& "
#,
#( )



或 ( #
.
"
'
. ) "

$"!解"!##+抛物线&15*.3:*3?与 *轴交于 !!"."

)#"#!&")#两点"

-设抛物线的解析式为&15!*3.#!*"&#"

+%!/",#在抛物线上"-,15!/3.#0!/"&#"

解得 5 1"#
/
"-抛物线的解析式为 &1"#

/
!*3

.#!*"&#1"#
/
*.3*3,"

设直线6的解析式为&19*31!9*)#"

+直线6经过!!".")#"%!/",#"

-
".9311)"

/9311,"{ 解得
91

#
.
"

11#"{
-直线6的解析式为&1

#
.
*3#"

!.#如图"过点,作,>%&轴交!%于点>"

设,( 1""#
/
1.313, ) "则>( 1" #. 13# ) "

+0!,!%1
#
.
(!*%"*!#(,>1,,>"

-当,>的值最大时"!,!%的面积最大"

+,>1"#
/
1. 313,"

#
.
1"# 1"#

/
1. 3#

.
13. 1

"#
/
!1"## .3*

/
""

#
/
?)"-当 11# 时""

#
/
1.313

,1
#%
/
"且,>的值最大"最大值为

*
/
"此时!,!%的

面积的最大值为
.'
/
",点坐标为 ( #"#%/ ) "

&"!解"!##+抛物线 &15*. 3.*3?的对称轴是直线

*1#"与*轴交于点!"#!,")#"-!!"#")#"

-
5".3?1)"

*53&3?1)"{ 解得
51"#"

?1,"{
-抛物线的解析式为&1"*.3.*3,"

!.#存在"+&1"*.3.*3,"-$!)",#"



设直线#$的解析式为&19*3,"

将点#!,")#代入得 )1,93,"解得91"#"

-直线#$的解析式为&1"*3,"

设点%坐标为!-""-.3.-3,#"则点3!-""-3,#"

+!!"#")#"$!)",#"-!$. 1#.3,. 1#)"

!3. 1!-3## .3!"-3,# . 1.-."/-3#)"

$3. 1-.3!,3-",# . 1.-."

!当!$1!3时"!$. 1!3."-#)1.-."/-3#)"

解得-# 1."-. 1)!不合题意"舍去#"

-点3的坐标为!."##%

"当!$1$3时"!$. 1$3."-#)1.-."

解得-, 1槡% "-/ 1"槡% !不合题意"舍去#"

-点3的坐标为!槡% ","槡% #%

#当!31$3时"!3. 1$3."

-.-."/-3#)1.-."解得-1
%
.
"

-点3的坐标为 ( %
.
"
#
. ) "

综上"点3的坐标为!."##或 (槡%","槡% )或 ( %
.
"
#
. ) "

!,#存在"点2坐标为 ( .","槡#'. )或 ( .",3槡#'. )
或!/"##或!"."##"

设)!#"5#"2!1"'#"

+#!,")#"$!)",#"-#$1槡, ."

!当#$为对角线时"如图!##"

+#$. 1$).3#)."

-! 槡, . # . 1#.3!5",# .35.3!,"## ."

解得 51
,3槡#'

. 或 51
,"槡#'

.
"

-点)坐标为 ( #",3槡#'. )或 ( #","槡#'. ) "
+#!,")#"$!)",#"



-13#1)3,"'3
,3槡#'

.
1)3,或 '3

,"槡#'
.

1)3,"

-11."'1
,"槡#'

. 或 '1
,3槡#'

.
"

-点2的坐标为 ( .","槡#'. )或 ( .",3槡#'. ) "
"当 #$为边时"如图 !.#"+#). 1$). 3#$.

或

$). 1#).3#$."-5.3!,"## . 1#.3!5",# .3! 槡, . # .

或 #.3!5",# . 15.3!,"## .3! 槡, . # ."解得 51/ 或

51"."-点)坐标为!#"/#或!#"".#"

+#!,")#"$!)",#"-13)1#3,"'3,1)3/ 或 13

,1#3)"'3)1,"."-11/"'1#或11"."'1#"

-点2的坐标为!/"##或!"."##"

综上所述"点 2的坐标为 ( ." ,"槡#'. ) 或 ( ."
,3槡#'

. )或!/"##或!"."##"
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!"!解" !##+#!$#1*)+"!$1#$1/ 7C"-!#1

!$.3#$槡
. 1 /.3/槡

. 1 槡/ . !7C#!由题意得 !,1

槡.-7C"#.1-7C"则#,1! 槡/ ."槡.-#7C!

+,."#$"-#,.#1*)+"-#,.#1#!$#"

-,.%!$"-
#,
#!

1#.
#$

"- 槡/ ."槡.-

槡/ .
1-
/
"解得 -1."

--的值为 ."

!.#过点,作,%"#$于%",)"!$于)"如图"

+#!$#1*)+"!$1#$1/ 7C"

-!!#$为等腰直角三角形"四边形 ,)$%为矩

形"-#!1##1/%+"易得!!,)和!,#%为等腰

直角三角形"-,)1!)1槡.
.
!,1-7C"#%1,%"

-$)1!$"!)1!/"-#7C!

+四边形,)$%为矩形"-,%1)$1!/"-#7C"

-#%1!/"-#7C"-.%1#%"#.1!/".-#7C!

在@=!,$)中",$. 1,).3$). 1-.3!/"-# ."

在@=!,%.中",.. 1,%.3%.. 1!/"-# .3!/".-# ."

+四边形.,$,/为菱形"-,.1,$"--.3!/"-# . 1

!/"-# .3!/".-# ."解得 -# 1
/
,
"-. 1/!舍去#"-当 -

的值为
/
,时

"四边形.,$,/为菱形"

""!解"!##过点#作#2"!%于点 2"连接 )4"如图

!##"+4是 #$的中点"!),.是等边三角形"

-#,).1&)+")4"#$"

+四边形!#$%是平行四边形"-#21)4"

+0,!#$%1#$(#21 槡./ , "-)41#21槡, , "

-,41,"--1
,
#
1,"故答案为 ,"

$$



!.#当,41.时"有两种情况$

!如图!.#"连接 )4"当点 ,由点 4向点 #运动

时",41.41."-,.1/"

+!),.为等边三角形"-)4",."-)41槡. , "

-0!),.1
#
.
0/0槡. , 1槡/ ,"

"如图!,#"过点)作)3",.于点3"当点,由点

#向点4运动时"可知当-1&时",41."4.1&"则

,.1("

+!),.为等边三角形")3",."-#),31&)+"

,313.1/"-431.")31槡/ ,"

+4$1/"-3$1."

过%作%3/"#$于3/"由!##可知%3/1#21槡, ,"

+#!1#%$3/"-=>;#%$3/1=>; !1槡
, ,
.

"-
%3/
$3/

1

槡, ,
.

"-$3/1.1$3"-3/与 3重合"-点 %在 )3

上"-)%1槡,"

又+易得!),3&!)7%"-
7%
,3

1)%
)3

1槡,

槡/ ,
1#

/
"

-7%1#"-0四边形,$%71
#
.
0!&3##0槡, , 1.#

. 槡
,"

综上"!),.与,!#$%重叠部分的面积为 槡/ ,或

.#
. 槡

,"

$"!解" !##)21#2"证明如下$如图!##"分别延长

!%"#2相交于点,"

+四边形 !#$%是平行四边

形"-!%%#$"

-#,%21#$"#,1#2#$"

+2为$%的中点"

-%21$2"

在!,%2和!#$2中"



#,1#2#$"

#,%21#$"

%21$2"
{
-!,%2(!#$2"-2,12#"即2为#,的中点"

-#21#
.
#,"+#)"!%"-##),1*)+"

-)21#
.
#,"-)21#2"

!.#!81#8"证明如下$

+将,!#$%沿着 #2所在直线折叠"点 $的对应

点为$/"

-#$2#1#$/2#1#
. #$2$/"2$/12$"

+2为$%的中点"-2$12%1#
.
$%"

-2$/12%"-#2%$/1#2$/%"

+#$2$/1#2%$/3#2$/%"

-#2$/%1#
. #$2$/"

-#2$/%1#$/2#"-%8%2#"

+四边形!#$%为平行四边形"

-%$%!#"%$1!#"

-四边形%8#2为平行四边形"

-#81%2"-#81#
.
!#"-!81#8"

!,#阴影部分的面积为
..
,
"

如图!.#"过点4作4."!/#于."

+将,!#$%沿过点#的直线折叠"点 !的对应点

为!/"-!/#1!#"#!1#!/"#!#41#4#7"

+,!#$%的面积为 .)"边长!#1%"!/#"$%于点

7"-#71.)5%1/"

-$71 #$."#7槡
. 1."!/71!/#"#71#"

+!/#"$%于点7"!#%$%"-!/#"!#"

-#4#71/%+"-!4#.是等腰直角三角形"

-4.1#."



+四边形!#$%是平行四边形"

-#!1#$"-#!/1#$"

+#!/731#$7#"-!!/37&!$#7"

-
#7
37

1$7
!/7

"即
/
37

1.
#
"

解得371."

+!/#"$%"4."!/#"

-37%4."-!!/37&!!/4."

-
!/7
!/.

137
4.

"即
#

%"4.
1.
4.

"解得4.1#)
,
"

-0阴影10!!/4#"0!!/371
#
.
!/#(4."#

.
!/7(371

#
.
0%0

#)
,
"#
.
0#0.1

..
,
"

&"!解"!%#如图!##"过点(/作(/7"(!于点7"

+在@=!,(.中"#(,.1,)+"

-#,.(1&)+"

由折叠的性质可知 .(1.(/1#"

#,.(1#,.(/1&)+"

-#(/.!1#()+"&)+"&)+1&)+"

-.71.(/(789&)+1
#
.
"(/71

.(/(9:; &)D1槡
,
.
"

-(71(.3.71,
.
"-(/( ,

.
"槡
,
. ) "

!&#+!!,")#"-(!1,"

+(.1-"-!.1,"-"

由!##同理得#).!1&)+"-#.)!1,)+"-.)1

..!1&".-"

+(/.1(.1-"-)(/1-"!&".-#1,-"&!.?-?,#"

!'#+(.1-"#(,.1,)+"-(,1槡,-"

当 )?-$. 时"0!.(/,即为折叠后重合部分的面积"

-0重合 10!.(/,10!.(,1
#
.
.(((,1#

.
-(槡, -1

槡,
.
-."又+)?-$."-)?0重合$ 槡. , "-当 )?-$. 时"

重合部分的面积不可能为 槡, ,"

当 .?-?,时"折叠后重合部分为四边形.)2,"

由!.#可得 (/)1,-"&"-(/21(/)(=>; ,)D1



槡,
,
!,-"&#"-0重合10四边形.)2,10!.(/,"0!)(/21

槡,
.
-."

#
.
!,-"&#(槡

,
,
!,-"&#1"槡, !-",#

.3槡, ,"

又+.?-?," 槡-. ,?0重合 槡?, , "-当 .?-?, 时"重合

部分的面积不可能为 槡, ,"

当-1,时"点.与点!重合"如图!.#"

+!(/1!(1,"易得#%!(/1,)+"-!%1 !(/
789,)D

1

槡. , "-0重合10!!%,1
#
.
0槡. ,0,1槡, , "-当-1,时"

重合部分的面积为 槡, ,"

$$

当 ,?- 槡?. ,时"如图!,#"重合部分为!7>,"过 7

作73"&轴于 3"过 ,作 ,4"!#于 4"-731

!(1,"由折叠易得#3,71#7,>1#>,41,)+"

-,31471槡, , ">41,

槡,
1槡, "

-7>147">41槡, ,"槡, 1槡. , "

-0重合10!7>,1
#
.
0槡. ,0,1槡, , "

-当 ,?- 槡?. ,时"重合部分的面积始终为 槡, ,"

综上所述"当 ,$- 槡?. ,时"重合部分的面积均为

槡, ,"故答案为 ,或
#)
,
!答案不唯一#"


